Institut Joan Ramon Benaprés

Departament de Matematiques

Polinomis

Fes la descomposicié factorial dels segiients polinomis i digues quines sén les seves arrels:

a) x® — 622+ 9z

j) a®+ 2% —5r—5

r) 222 — 132 — 7

b) 23—z k) x* — 23 — 922 + 32 + 18 s) 222+ 7 — 6
4 _ Q1,2 4_
¢) 4z* — 81z D)z £ 302 + 5o — 2
d) 2% +22° +x m) 2t —x
u) 1222 — Tz + 1
e) 1223 — 27z n) o3+ 3z% + 4z + 12

f) 32? + 30z + 75

n) 223 — 3z

v) 922 — 9z — 10

w) 622 —x—15

g) ¥ +8x—9 0) % —a? — 12z
h) x3 — 2% +92 -9 p) a® —Ta? + 14z — 8 7) 62% + 722 —2 -2
i) 2t + 2?2 — 20 q) xt —4a3 + 422 — 4z +3 y) 6% — 722 — 20z

Simplifica les segiients fraccions algebraiques:

o) (22 —1)(z —2) f) 4o ) 22 +6x+9 ) 2 — 22
(22 —4)(z + 1) 42?2 — 62 J 22 -9 z2 —5x+6
r—2 r? —25 2 — 3z +4
2 kK —M R
2 g 1 ) P %a 10 )~
z+1
0 2?2 —2x+1 ) z(r+1) )x3—3x2—|—2x
2 —1 2y a2+ 2z +1 P) 3 T 0r+6
By — =
a) x? )(JC+2)2 m) 22 —5r+6 22— o — 48
o 714 V) ses7
) 3x — 2 i) 922 — 4 n) 22 -1
9z2 — 4 3r—2 zt—1
Opera i simplifica:
a) 3\, 1+1 i) 2a—b 2a+b a_b
z 3) \z 3 2a+b 2a-0 b  4a
2
) $+12 L ) (L1 a2\ 3ab
(x —1) z J a b ab 3b—2a
1 1
c) e (x—1) " a+2 a—2 4
_ B P
a—2 a+2 a
o2 (L1
x \z z-1 ) 1—x 20 2 +5(x—2)
s 1 3 5 z+3 xT-—2 24+72-6
e)( s+ - - )-23:2
x r x-—4 r+1 3 x—2
m) - =
z+1 3 x—2 z—1 =+l 2-1
f) )
r—1 x4+1 z?-1 : 22 2x+3+3
n _
) z? _2x—|—3+1 2—-2x+1 z-1
9 2 —-2x+1 xz-1
) zr+1 x+2 2x—-3
A _
h)x—|—2_x—|—1_1 x—3 =43 a2-9
r—1 x—2
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Troba el valor que ha de tenir m perque el residu de la divisié (3z + ma? + x —4) : (x — 3) sigui igual a 5.

3

Calcula m perque el polinomi z® — ma? 4+ 5x — 2 sigui divisible per z + 1.

@ Escriu un polinomi de tercer grau que només tingui una arrel.
En una divisié de polinomis, el divisor és 3z — 1, el quocient 2z — 3 i el residu —z + 1. Quin n’és el dividend?

Troba els polinomis de segon grau P(x) i Q(x) que compleixen:

a) P(3)=0iP(5) =6 b) Q(—4) =01 Q(~2) = -8

Solucions
a) x(x —3)?%; arrels 0 i 3 (multiplicitat 2)

b) x(x —1(zx+1)); arrels 0, 11 —1.

9 9 9 9
c) 4x*(x — 5)(35 + Z)’ arrels 0 (multiplicitat 2), 3 i —3

d) x(x +1)% arrels 0 i —1 (multiplicitat 2).

3 3 3 3
e) 12z(z + 5)(3: — 5), arrels 0, 5 i —3

f) 3(z +5)?; arrels —5 (multiplicitat 2).
g) (x—1)(x+9); arrels 21 —2.
h) (z —1)(2? +9); arrels 1.
i) (x —2)(x + 2)(x? + 5); arrels 2 1 —2.
§) (x4 1)(xz —/5)(z 4+ v/5); arrels —1, /51 —/5.
k) (x+2)(x —3)(z — V3)(x +/3); arrels 3, =2, /31 —/3.
) (224 9)(z — 3)(z + 3); arrels 3 i —3.
m) x?(x — 1)(x + 1); arrels 0 (multiplicitat 2), 1 i —1.
n) (x+ 3)(z% + 4); arrels —3.
n) 222 (x — g), arrels 0 i g
0) z(x —4)(x+3); arrels 0, 41 —3.
p) (x—1)(x —2)(z —4); arrels 1, 2 i 4.

q) (z—1)(x —3)(2® +1); arrels 11 3.

1 1
r) 2(x —7)(x+ =); arrels 71 ——.
2 2
3 3
s) 2(x +2)(z — 5), arrels —2 i >

1 1
t) 3(z+2)(x — 5)’ arrels —2 i 3
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u) 12(x — g)(x - 1), arrels 3 i 7
5 2 ) 2
v) 9(x — 3)(:v+ g), arrels 3 i -3
5 3 5. 3
w) 6(z — 3)(x+ 5), arrels 313

1 2 1
z) 6(x+1)(x — 5)(ac+ g), arrels —1, 5 i-2

5 4 5. 4
y) 6x(z — 5)($ + 5)’ arrels 0, 3 i3
r—1 2 T +3 €
]
9 e D) 53 T3 ) 73
2 _
b) -1 -1 Z)QH5 p)w
9 1 -5 22(x +1)
z—1 x
C X
)x—|—1 h) -1 m)x+1 q)g
T -3
d) L2 n) L 22 — 1 —48
1 AT mrmAs
T Qi z+2 (R P e
) - )
“ 312 j) 3z +2 " T
a) 3—w 2a® +170 — 4) —et+3r=5 2z +4)
¢) i—z O ey Py m aq
2
e C w 2L
(x—1)
z(xz +4) .
) = )3
¢) 1 o 2z +1)
vt k) 8 R
2z —1) 4—3x 4z +2)
d) —5— 9 G- ) o=@+
25
m——g
m:—8
(7] 623 — 922 — 32 44
a) P(z)=(z—3)(z—2) b) Q(z) = (z +4)(z —2)
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