
ST]MA I DIFERENCIA DE SNruS I CO$ñIUS

Apartirdel sin(a+p) i sin(o.-p), ianomenanr o+P= A i a-F=¿l,obrenim:

I
I

EXERCICI RESOTT

Transforma enprcútcte les su¡ttcs següerús:
a) sln 1O5" + sin 15o b) cos 7O" -cos 2O" c) sin 5 x -sln x
Frsp¿uú

. sin 705o + sin 15o = 2 sin- rÉ ro, !27Y = 2 sin 60o . cos n " = +
o cos 7oo - cos 2oo = -2 sin t;ry tr" a# = -2 sin 45o . sin 25" = -\/, sin z5o

o sin 5x - sin x = 2 cos 2 r- stn ZVL = 2 cos 3x sin 2x

Q simnfifica l'expres ri6 sin 7f -sin 2f
cos 7f + cos 2f

§ co-nrova que en simplificar l'expressió ##-## obrens #

O forrrfo rma la suma i la diferéncia en producte per a trobat sense emprar la calculadora, el valor de

I'expressió sin75o - sin 1.5" . t8 3c.
cos75" + cos 15"

43Si sina=* i sin$=-4 '--'-. 5',
quesde a+0, a-p, 2a

essent

.p
I 

-.2

c i B angles del primer quadrant, troba les raons trigonométri-



ANrcACPNS DE tES FÓRIiUITS IRI@NOMÉIRKUES

ó rx¡ncrcr REsorT

hooa quc 2 tg x co§ | - sln x - tg x

Rrso¡nó

= tg x + tg ts cos x - sin x = tg ec * sin x 
cos 2c - sin x : tg x

cos tc

Si cosa=-

a) sln2s.

2
-:l) t . 

" 
< n, calcula sense trobar préviament el valor de o:

D tsl .r'r(".+)

Si tga: I
ct

U stna'

sin s. < 0, calcula les raons trigonométriques següents sense trobar

b) cos2o, "r,r("-+)

d) cos (.,-+)

ct:

or,, (". Í)

@ t*p,,n ,l'expressió sin2^a'+ si'no
sin 3r¡ - sin a

$ ,",,,o,* que cos (". +)-, (" . +)= cos cr.

Q ,*ororca l'expressió
2 cos (45 + o) cos (45o - a)

cos 2o

§ O"-** que cas a cos (a - F) * sin a sin(o - p) - cos P.



@r-*o* **

@ simnrinca t'expressió u n, ,I-EU

$ .-,,, o". -;;--*" = Ez.-.

@ u*p."rsa cos 4a enfunció de cos a. Tingues en compte que 4o = 2 (Zcr) i utilitza la fórmula del- cosinus de I'angle doble tot expressant-la en funció del cos a.

9 f.rrirrt en compte que ,g 3a = tg(2a + cr), prova que tg Ja = #trr§:

sin 2a -1
co§ ct cos ct

@ t*orrrtca les expressions següenrs:

a)2tgasin2n*rrno b)2tgacosT|-sina

- 2sin a- sin 2a o crrrova Oue = ts: 
-.' 2sina+sin2ct ' 2

G DesenwluPa el primer ruembre i diuideix el nu¡nerador i el denominador per 2 sin a cos a.



I.I3 EQUACIONS IRI@NOMEIRIQUES

¡ Equacions trigonométriques són aquelles en qué la incbgnia és un angle que apareix en una o
diverses raons trigonométriques,¡v.¡¡vq¡Yevor . 

. ..

' Les fórmules trigonométriques ens perrneten expressar l'angle amb només una raó, i a-illar-la.
¡ S'han de comprovar les solucions obtingudes a l'equació inicial, ja que és freqüent que apareguin

¡
{
{
I

EXERCICI RESOLT

Resol I'equac-ró: 2 sin x = tg 2x.

REfiLIJú

o Fem tgLx= sin2x _ 2sin x cos x
cos 2x co§ x- sin2 x

i substitu'im a I'equació donada:

2sinx= 2sin x cos x --+ 2 sin x (co§ x - sinz x) = 2 sin x cos x
cos2 x- sin2 x

. Ho passem tot al primer membre i traiem factor comú:

2 sin x (co§ x - sin2 x- cos.r) = 0

2sin2x=0-r=0o+1g0o¿
co* x - sinz x : cos x - co§ x - (l - co* x) - cos x

-/
z co§ x- cosx-1 =o + cos, - r t Vr *s (--

. Comprovem les solucions:

x=0:2sinO"=tgZ.O + 0=0

=0

cosx:l - x=0o+360k
I a x= l2o" + 360" k

COSX= --- -'-Z y=240"+360ok

x = 120: 2 sin 120o = tg24ro -, + = \/,
x = 240:2 sin24oo = ts48oo = tsLzo" - ,(-+) = -*

Totes són válides.

§ n 
"ot 

l'equació 2 + co* x: - 2 sin x.

9 n.rot l'equació cos )c = lñ O - sin x).

C Eleua al quadrat els dos metnbres i comproua les solucions.

I

r

§ n"rot 4 sinz x cosl x + 2 co§ x - 2 = 0.



l
l

@ n 
"ot 

l'equació 4 sinz x + sinx cos 2c - 3 co§ x = O.

A Diu¡deix per cos2 tc i obtindrAs una equació amb tg x.

O n""ot sin x + tg x = sin 2x.

Q 
nesol sinzx=t-co*|.

ó ¡x¡ncrcr n¡sor1

Resoltequ.ació: sln x -sln 2x + sln 3x = O

R¡sou.rcó

Transformem en producte: sin )c + sin 3x = 2 sin ?.x cos x
Substituim a l'equació: 2 sin 2x cos x - sin 2x = O

Comprovem les solucions:
. sinjo - sino + sinjo = O

. sin 60" - sin120 + siz 1800 = 0

. sin?¿c = o < 2x = 0 + x = 0 + 360' k

sin?-x(2cosx-D=o I 
-\ 2tr =360 ' x= l'80o +360o k

\ 7 -zx=60o+360'k\2cos-1=o + cosx=;<;=ioo.* 
360"k

. sinL80" - sin360" + sin54Oo = O

. sin300" - sin600" + sing}Oo : O

O noof l'equació: sin 5x + sin x = 0

Q n 
"ot 

les equacions següents i dóna la solució en radians:

Resol: cos 3x - 2 cos (¡r - x) = 0

A kpressa cos Jx enfunció de sin x

Or r*(t^, 
,,,(i., - li sin x = o -4. -'(+

It--E; 9

i cos x fent cos Jx = cos (2x + x).



EXERCIC¡ RESOTT

t {Z-t
l*r+aost= 2

Resol el sisterru: { -I "#**rr*y-*t-2
Rea unó
Aillem sin x a la primera equació i el'substiruim a la segona:

. ú-t
fstnx= 2 -cosy

t ú-t
lsmx= 2 -cosy
I

j,rg- 1)cosy=+ + cos!=+ a'=',oo]nn, ,rn*=ú-' -\E =-+ ,*=','"0^","
t 

2 " 2 \y=330" 2 2 ,\"=330o
Solucions: (210', 30o) (2lOó,330") (330", 30o) i (330', 330")

Comprovem les quatre solucions en el sistema inicial i concloém que són válides.

I

l

@ n"ror er sisrema 
{;::r;::, =,

0 n rotelsistema ['*".D=Í,
Lcos 

(.r-y) = i

(sin3x*riny=4

@ n rot et sistema I .^" ,* - n = É
[-'--- 

= 
z

a Transformaenproductelasumadelaprimeraequacióisubstttueia 
"or 

3*:y pelseuaalor.
2

Q n"rot els sistemes següents donant les solucions compreses entre 0o i 90o:

'fY."r.="ff'='

( . x+! \ñ
,),1 

sm-z-=a

lsmtc*sm!=T


