
INTEGRAT DEFINIDA.
AtCUt D'AREES I VOLUMS

3.I CÁLCUT D'INTEGRAIS DEFINIDES. REGLA DE BARROW

REGLA DE BARROW

lb
Per calcular Ia integral | .f xtdx:

ta
. Busquem una primitiva, G(.x), d,e f(x):

crr.t =l 
^*;a,r

o Calculem G(b) i G(a).

. La integral que busquem és la dife¡éncia entre aquests dos valors:
It¡ ¡ 1x= b

I ft xt dx = lctxtl = G bt - G\a)
Ja t )x-a

EXERCICI RESOI-f
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EXERCICI RESOTI

Troba el oal¡»r d.e

REsoLucto

a > O per .rl qu.rl l,r*.'tn*=!

la\x+ztdx=[4-il"='^=4+¿a=4 -- a= j
Jo l¿ l¡=o ¿

$ calcula.l ur lor de a>0 peral qual 
l" 

,rrra*=!.

§ catcutaet valor de a peral qual 
l'0,o*'* 

2) dx= 12.

catcuta; 
frr*, -orn*

REsotucto

. Definim f(x) = I x2 - 4l com a funció "a trossos".

f*'-, si xs-2
fiñ = l-xz ++ si -2<x<2" l*r_ I si x>2

. Per tant:

lr I 2 r'
I lx¿- r ldx=l lx¿-+¡dx* ['(-r'* -r¡d**ltr*'- rrd*=ú
f¡ -' ' -'-" J-¡'-- -". 
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Q c,t.ut, Iin,,*. essenr fxr =l;:--', :; ;:l
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b) I I sin xl dx
J-.
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3.2 cÁlcut D,AREES M|TJANGANT LEs INTEGRATS: AREA soTA uNA coRBA

Per calcular l'área compresa entre la corba y-f(x), I'e1x OX i les abscisses x- a i x= b, con-
vé fer els passos següents:

. Resolem I'equació f(x) = 0 per obtenir els punts de tall de la corba amb l,eix OX

. Seleccionem, d'entre les arrels obtingudes, les que estiguin compreses elffe a i á. Suposem
que són, de menor a major, x, i xr; ésa dir

a<xr<xi<b

. Trobem una primitiva de la funció: Ct*, = fÍq*¡ ¿*r
' L'¿rea que busquem és la suma dels valors absoluts de les integrals en cada un dels recintes, és a

dh,

x.^ = ll' t*t a,l . ll*,rro *1. ll\ " *¡

Ca.lcula ldtea que bt ba entre la cofba Jt = x3 -x2 -2x i les rectes !=O(eixD, x=O i
x=2.

Fcsotucto

. Resolem l'equació x3 - x2 - 2x = O:

x(x2-x-2)=O + x=-7, x:O, x=2
En l'interval (0, 2) no hi ha arrels.

. a,* = lji", - x2 - 2x) dxl = 
Z,r2

. No és necessad dibuixar la gráfica, l'hem fet per visualitzar millor el resultar.

EXERCICI RESOTI

Q froba l'área compresa enrre la recta !=2x-2,1'eix OX i les rectes x=O t x=2.



Q froba l'area limitada entre la c orba y = x3 (x + 2) i l'eix ox

Troba l'área compresa entre la gráfica de la funció ! = -9= i l'eix d'abscisses, per a x e 12, 51.

área del recinte limitat entre la grdfica de / ilesrectes r=0(e!xD, x='L i x=2,es-

x2+3x+1 si ,r>-1

23c si rr<-1x-1

Q froba l'area del recinte limitat entre la gráfica de != xe-*,I'eix X i les rectes ¡= -1 i ¡r- 0.

§ Trobal'dreacompresa entre la corba yt= co§ x, I'etx ox i les rectes x=o i x- !.
a ¿osz x=!+|cos2x.

Troba l'
sent:

f(x) =

Q crt*h.rlrrlor de a>0, sabent que l'erea que hi ha entre la corba y= ax2+2, I'ek X ilesrec-' Les "r=-1 i¡c=2 és ig¡.:ala2I.

Troba el valor de d > 0, sabent que la corba y = a(-x2 + 6tc- 8) delimita amb l'eix d'abscisses un
recinte de 12 unitats de superflcie.



3.3 CÁLCUI DE TAREA COMPRESA ENTRE DUES CORBES

. L'erea compresa entre dues corbes, if i g és igual a l'área compresa entre la funció diferéncia,

./- g, i l'eix O.X

¡ Trobar els punts de tall de la funció difer¿ncia amb I'eix Ox és el mateix que trobar els punts de

tall de les gráfiques de / i de g és a dir:

f(x) - e@) =o {+ /(n) =g(r)

Í(x) - E@)

EXERCICI RESOTT

Troba. fArea d.et reclrrte lirnitat efitre ta parAbotn ! = x2 - 4tc + 5

REsaLUcto

. Trobem els punts de tall entre les dues funcions:

xz-4x*5-x+1+ x2-5x+4=0 -+ x:1., x:4
. L'erea que es demana ésr

| ['t,* * r t - t x2 - 4x + stla*l = ll",-*' * sx - q)dxl =
'lr' 'Jt

: 18 i il\l_9 =,.,,213 \ 6il

llarecfan=x+1,

. No és necessari dibuixar la gráfica, l'hem representat per visualitzar millor el resultat.

Q troba l'area compresa entre les corbes y= 4-x2 i 4t=fi-4.



Q troba l'area del recinte limitat entre la parábola ! = x2 + 5 i la recta Jr: 9.

§ troba l'area del recinte limitat pe¡ les corbes f(x): x2, g(x) =x3 ila recta x:2.

Q froU, l'área compresa ent¡e les corbes ))=x2, !=* t r=2x. Dibulra el recinte.

§ froUu el valor de rz > 0, sabent que I'área compresa entre y = x2 L y = ntx és de 288 u2.

Q rroba l'area del recinte limitat perla recta tangent a y=x3-3x en x=-1 i la corba.

T¡oba l'área del ¡ecinte limitat per la corba y = 
=*- 

. ," recta tangent a la corba en e1 punt d'in-
flexió de I absciss¿ positiva i la rec¡a x=0. ^ 'J

§ 
Troba l'área del recinte-limitat per flx) i les rectes .]r' 

: 8, ir= 0 i ,f= 2,essent:

Itz-r()J s! xs Ifx)=I-. " :'.; (,f($ éscontínuaenlR)" lx' sr )f> 1

ü


