ALUMNAQ@: 9 de Maig de 2009

20 +3 six < -1
(D Sea la funcion: f(z) ={ 2>+1 si—1<z<0
2+1 siz>0

Estudiar si la funcion es derivable en x = —1 y x = 0. En caso afirmativo, hallar f'(=1) y f'(0).

e ||z =—1|| La funcién estd definidaen x = -1y f(-1) =1

lim f(z)=lm f(-1—h)=1lim(2(-1—-h)+3)=1
Continuidad: x_t_lf h'—>0 h.—>0 2
lim f(x) :}Lln%)f(—l—kh) :]{m%)((—l—kh) +1)=2

rz——17T
La funcién NO es continua z = —1 y NO es derivable.

° . La funcién estd definidaen x =0y f(0) =1

lim f(z) = lim f(0—h) = lim((0—h)>+1) =1
Continuidad: { *—~0~ h—0 h—0

= Jlim f(z) = f(0) = 1.

li = li h) = li R 4+1) =1 2—0
Jim f(z) = lim f(0+h) = lm((0 +7)" +1)
La funcién es continua en x = 0.
Derivadas laterales:
0—h) — £(0 0 — h)>2 h?
f1(07)  =lmy o K )h 10 _ limy, o Ut Ce! _);/1/7/1/ = limp, o e 0
N B Zf = ||3f'(0) =0
h) — h)? 1)
fF1(0F)  =Tlimy, g fO+h) =70 _ limy, o (CRED << g limp 0 — =0
h h K
2
@ Hallar la ecuacion de la recta tangente a la funcion f(x) = %_x;—l en el punto x = 1.

Dominio de la funcién Dy = R\ {2}. La funcién es derivable en todo su dominio (cociente de funciones
derivables).

e Punto de tangencia: P(1, f(1)) = P(1,1).
e Funcién derivada:

o) e -3)22-3)—(2*=3z+1)-2 422 —120+9-22%+62—2 227 —6z+7
fix) = = -
(2z — 3)2 (2z — 3)? (2z — 3)?

e Interpretacién geométrica de la derivada:
Mtangente = f/($ = 1) =——=3

e Ecuacién de la recta tangente (haz de rectas):

T=y—-1=flz=1)z-1) =y-1=3@x-1) = ‘T53m—y—2:0

— | Razonamientos ———

(1) Derivada de un cociente de funciones.




@ Calcular las derivadas de las funciones y simplificar:

(a) f(z) =2tz

T+5
42 (x+5)—(z+Inz)-1
;o (1) )\ T Z’+1+5+g7f—1nx 6 —zlnx+5
fila) = 2 = 2 = 2
(x +5) (x +5) z(z +5)
(b) f(z)=Yr+3axYr—7m = f(z) =25+ 3z 2t —m=ax5+3-21—7
1 1 1
f’(x):gx%*1+3-g-x%*1+0:gx*%+Z5-x%

1 22— (22 —1)-2 1 2 1 2
7@ (1) 2z-2% — (z ) a:+2.,%/—|— T (727 + 1)

1 (22 GrD? - daro1) | ErIE
- 2 N 2 @2_x+1+a;(x—1)_ 2(z% +1)
Coa(@?—1) (412 7 z@+1)2(x—1) ||x@@+1)2(z-1)

4‘ Razonamientos }7

(1) Derivada de una suma de funciones:

e Derivada de la funcién logaritmo neperiano un cociente (regla de la cadena).
e Derivada de un cociente de funciones.

(2) Minimo comtin miiltiplo de los denominadores: x(x + 1)?(x — 1)



