@ Hallar los limites:

a) lim (\/ 42?2 +5x + 1 — 2:1;) = 400 — oo IND

T—r+00

Multiplicando y dividiendo por el conjugado:

(\/43:2 +5x+1 —2:6) . (\/4:62 + 52 + 1—}—23:)
lim (\/4x2+5x+1—2x> = lim =
z—+00 VAaz2 +5x + 1+ 2z

r—r-+00
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Y (\/4952 il — 2a;> -3

T—+00

T —92 — 2,,2_r,,_2 0
b) lim 2 VAT T T2 T IND
z—3 22 —x—6 0

Multiplicando y dividiendo por el conjugado:

v —9— I Fr 3 ((x_m_m).((x_mm)

lim 5 = lim

73 2’ —xz—6 23 (a2 =2 = 6)- (v~ 2) + v2e2 — 5z — 2)

_ (z —2)* — (22% — 5z — 2) 12 —dr+4-2+50 42
= Z 10 458 z—3 -

r—3

M5(x—3)-((x—2)+ —5x—2)

1., —224+2+6 Lo (v +2)(z—3) 1
- _

[lo!

=—Ilim——— = —— 1§ = ——
10 23 Tz —3 10 z—3 r—3 2

, T—2—+/222 -5z —2 1

lim 5 = ——

r—3 x4 —x—6 2

r+3 2?2 —5r+2
c) lim PES oot =00 — o0 IND
2—-1 22—x-2

Suma de fracciones algebraicas:

, r+3 2% -5z+2 . (z+3)- (-2 — (2> =bx+2)(z - 1)
lim - = lim =
s——1\22 -1 22—2-2 z——1 (x+1)(x—1)(z—2)
, 2?4+ —-6— (-2 -b2*+brx+20—-2) 1, 2?47z -6x—-4 1 10
= lim B =— lim =—-— =00
z——1 6 z——1 x+1 6 0
(x = —2)(x+1)
lim f(z) = -0 2
_ — 2
Los limites laterales { *~! entonces lim :Jc2+ LA - oot NO EXISTE
Iim f(z) =400 z—w—1\z? -1 2%2—2—2
r——17+
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Q) 3x° —4x° + Tx — 2 ” —4x° +3x° 4+ Tex — 2 4 _0
im : = lim : = —
z——00 3x2 — a3+ 7 z—r—00 —23 4+ 322 4+ 7
r+3
) 2 -9
, T —2 0
e) lim =1 IND
z—3\2x +1
Definicién del nimero e.
z+3 r+3
9 2 -9 5 2 -9
i (575 i (5551
1m = l1m — =
z—3\2x +1 —3 20 +1

xr+3 22—-2x -3
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=lm [(14+ ———— =e =e7
x—3 20 +1
T+ 3
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, £E2*2 ’ 4 7
lim =e7 = Vet
z—=3 \ 22 + 1
22 +3zx—1 . 5
— siz < ——
2x +5 5 2
@Dadalafunciénf(:ﬂ): z?2 -1 si —§§:p<1.
322
‘%)2—_1 blf[/'>1

a) Hallar su dominio.

b) Calcular, si existen, las asintotas de la funcion.

a) Funcién a trozos.

(—00,—5/2) U[=5/2,1) U (1, +00) = R\ {1}

Dy =Dy UDy, UDy,

b) |Asintotas verticales:

lim f(x), limites laterales:

x——5/2
2 5
(-3-n) +3(-5-0)-1 B_B_,
, , . 4 2
1 =1 —5/2—h)=1 = =
o, S =y JEBR ) = i 5 =0
2(—5=n)+5
25 21
i = lfm f(=5/2+h) = lim (-5/2+h)* —1="—-1="€R
oo B S (@) = I F(=5/2 4 h) = limg (=5/2 + b) 1 1€
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La recta z = —3 es asintota vertical de la funciéon cuando x — —3 por la izquierda.

lim f(x), limites laterales:
r—1

lim f(z)=lim f(1—h)=1lm(1-h)?-1=1-1=0€R

rz—1— h—0 h—0 5

3(1+h) 3
i = 1f 14+h)=1im — 72 - —
S fe) = i FA ) = o e 1 T 0 T

La recta x = 1 es asintota vertical de la funcién cuando z — 1 por la derecha.

| Asintotas horizontales: |

, . 2?43 -1
fim_f(r) = lim 2%
ac—1>r-lr—1c>o = x—l>r—|r—loo ,172 -1 N

‘ La recta y = 3 es asintota horizontal de la funciéon cuando x — +oc0.

c) ‘ Asintota oblicua: ‘ La funcién puede tener A.O. cuando x — —oo. Efectuando la divisién de polinomios

_ 11 :
;{; fgz 1 L;;;E]—I% La funcién se expresa: f(x) = % + 1l Qx:— 3

1
5 0
z%é_—;r 11 g
lim f(z)= lim [zz+ -] — lim
x

1 ——00 z——o0\ 2 4 ©2x+5

1 1
La recta y = 2% + 1 es asintota oblicua de la funcién cuando x — —oo.

La grafica de la funcién es:

1 1
A.O.:y:5x+zsi:z:—>—oo
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@ Se sabe que el ntimero de delfines que existirdn en los proximos anos en una reserva natural maritima,

15000t + 4000
viene dado por la funcién n(t) = Qt——;L2’ siendo ¢ el nimero de anos transcurridos. Se pide:

a) Determinar el niimero de delfines que habra dentro de 9 anos.

¢) Dibujar, razonadamente, la grafica de la funcion.

)
b) ;Cuéantos anos han de pasar hasta que hayan 7250 delfines?
)
d)

Interpretar las asintotas de la funcién.

a) El dominio de la funcién es | D = [0, 4+o00] |

7500 -9 +2000 A0 (750 9+ 200)

=750 -9 + 200 = 6950

‘Dentro de nueve anos habra 6950 delfines en la reserva.

b) Antiimagen de 7250:

7500t + 2000

) =7250 = T750t+4200="725(t+1) = 30t+8=29t+29 —t=21

‘ Deben transcurrir 21 afios para que la reserva tenga 7250 delfines.

¢) Funcién de proporcionalidad inversa.

7500t +2000 | t+1 n(t) = 7500 — 5500
=7500t —7500 7500 t+1
—5500 ‘ La recta y = 7500 es AH de la funcién cuando ¢ — +o00
n(t)
8000
7000
6000
3
= 5000
=
% 4000 -
w2
3000
2000 1
1000 |
L2 3 4 s 6 7 9 10 1 12 13 14 15 16 17

;

d) ‘En el futuro el nimero de delfines de la reserva tenderd a un méaximo de 7500. ‘
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