@ Efectuar las operaciones i simplificar el resultado:

(a)
(b)
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4‘ Razonamientos }7

(1) Para dividir complejos en forma bindémica se multiplica numerador y denominador por el conjugado del
denominador.
(2) i =—1
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(1) Propiedades de las potencias.
@ =2 =-1
(3) Para dividir complejos en forma binémica se multiplica numerador y denominador por el conjugado del

denominador.

O it i 43 it 4200

La suma de cuatro potencias consecutivas de la unidad imaginaria: ||i' +2 +@ +i*=i—1—i+1=0]||,

siempre suman CERO.
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(1) 2009 — 5024 1] _

() Calcular = €R tal que: (14 3i) - (x + 2i) sea:

.
(1—1-32')-(96—1-21'):x+2i+3wz’+6z’22_:1‘

(x—6)|+|(2+32)

(a) Un ndmero real.

El complejo es real si su parte imaginaria es cero: 2+3xr =0 = ||z =—=

(b) Un imaginario puro.

El complejo es imaginario puro si su parte real es cero: ©t —6 =0 = ||z =6

@ Escribir en forma polar los complejos:
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r:\z|=+\/m:+\/m:3
(b) z=-3=(-3,00 = 0

<,0:arctan_—3 = =7 . /'\
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z=3,

r=|z| = +Va2 + b2 = +/22 422 = 2¢/2

(c) z=2421=(2,2) = 2
p = arctan 5= arctan(l) = ¢
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(e)
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2=2+43i=(2,3) 7
r=lzl =+Va2+ b2 =+22+32 = V13 1
3
¢ = arctan - =— ¢ = 56,30993247° - >
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@ Efectuar: +1 i (1497 B+9)°-(3-1)

1—i 14+:i (1—i)3 (B+i)2+(3—1i)?2
Operaciones en forma bindémica:
1+i 1—i (140 @B+i)?—-0B-i)?
1—i 1+4+4i (1—4)3 @B+i)2+(3—14)2
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2 2 1-3i+3i2—4  9+6i+42+9—6i+i2
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(5) (a) Hallar las raices cuadradas del complejo 3 + 4i.

V3+di=a+bi < (a+bi)>=3+4 = a®—b>+2abi=3+4i O {
resolver el sistema de ecuaciones

2)
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b= :>a2——2:3 —a*-3a>-4=0 = d®>=
a
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Sia =2 entonces b =1y si a = —2 entonces b = —1. Las raices cuadradas son:

241
V3+4i=

—2—1

(b) Resolver la ecuacion de segundo grado z> + (2 — i)z — 2i = 0.

Zz =

a2 -2 =3

ab =2
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(1) Igualdad de complejos en forma binémica.
(2) Sustituyendo la incégnita b en la primer ecuacién.
(3) Las raices cuadradas del complejo 3 + 47 son las obtenidas en el apartado anterior.
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@ Hallar dos complejos cuya suma sea 1+ 4i y cuyo cociente sea la unidad imaginaria.
. L, z=a+b .

Los complejos expresados en forma bindmica: ~, condiciones:
w=c+di

e Su suma es 1+ 4i: Suma de complejos en forma bindmica:
a+c=1

zHw=(a+c)+(b+d)i=1+4 =
b+d=4

e Su cociente sea la unidad imaginaria:
a=—d

— =4 = z=w-1 = a+bi=—-d+c —
w b=c

El sistema es de cuatro ecuaciones con cuatro incognitas:

a+c=1
b+d=4 N a+c=1 . 5 b 3
C= — = a = ——
a=—d c—a=14 2 Y 2
b=c
3
z=—=-+ =1
Los complejos son: 52
w:§+—z

@ El afijo del complejo z estd situado en la recta r = 3x +y = 11. Calcular dicho complejo si el cociente 7130
— i

es 1maginario puro.
e Sea z = a+bi = (a,b) = (Rez,Imz) si el afijo estd situado en al recta r las componentes del complejo

verifican la ecuacién de la recta: 3a + b = 11.

a—+ bi )_
—2431/

Re(

e El cociente es imaginario puro, la parte real de

(atbi) (-2-38i) _ ~2a+3b (30— 2)i

a+bi
—2+3i  (-2+3i)-(-2-3i) 13 13
—2 3b
La parte real es igual a cero: (117;_ =0 <= ||—-2a+3b=0
Sistema de ecuaciones:
3a+b=11 —9a — 3b = —33 a =
— —
—2a+3b=0 —2a+3b=0 b=2

El complejo solucion es:




