08-Nov-13

Consideremos los puntos del plano A(—4,3), B(3,1) y C(—1,—2):

CNONCONONONCNONONG,

Demostrar vectorialmente que los puntos determinan un tridngulo de vértices A, B y C.
Hallar la ecuacion de la recta que determinan A y B en forma vectorial y paramétrica.
Hallar la ecuacién de la recta que determinan A y C' en forma paramétrica y general.
Hallar la ecuacion de la recta que determinan B y C' en forma vectorial y explicita.

Hallar las pendientes de las rectas.

Calcular la ecuacién de la mediana trazada desde el vértice A.

Hallar las coordenadas del baricentro del tridngulo de dos formas distintas.

Hallar la ecuacion del haz de rectas paralelas al lado BC' en forma explicita e implicita.

Calcular las ecuaciones paramétricas de la recta paralela al lado AC y que pasa por el vértice B.
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@ Tres puntos no estan alineados si los vectores ﬁ y ﬁ son linealmente independientes. Dos
vectores en el plano son linealmente dependientes si tienen la misma direccién, es decir, 3\ € R tal que
ﬁ =X z@ , dicho de forma préctica, sus componentes respecto de la base son PROPORCIONALES

En nuestro caso: E (7,2) y z@ . Sus componentes NO SON PROPORCIONALES — 7é —

Los vectores son linealmente independientes, los puntos A, By C NO ESTAN alineados, los tres puntos
determinan un tridngulo.

@ Las rectas vienen determinadas por un punto y un vector no nulo.

Un vector director de la recta determinada por los puntos A y B es ﬁ = (7,—2) y un punto, por ejemplo,
A.

s Forma vectorial de la recta:

(z,9) = (—4,3) + A(7,-2); VA € R\

=—447\
= Forma paramétrica: * + YA eR
y=3—2A
4,3
@ La recta viene determinada por ( )
A (3,-5)

s Forma vectorial

(x,9) = (4,3) + \(3,-5); VA€ R||

=—4+ 3\
= Forma paramétrica: * + VAeR
y=3—5A

» Forma general (implicita):

4 3
x; _y—5:> 5w +4)=3(y—3) = 5 —20=3y -9 =[50 + 3y + 11 =0

3,1)

La recta viene determinada por
@ P {ﬁ —4,-3) || (4,3)

s Forma vectorial:

(x,9) = (3,1) + \(4,3) |

-3 -1
= Forma continua: z = yT
= Forma explicita:
-3 -1 3 ;
1’4 :yT = 3@-3)=4(y—-1) =3r-9=dy-4 —=dy=3r-5 = |y="r-3

©

Recta determinada por A y B en forma explicita:

r+4  y-—3 2 2
- — =Y 7(.I‘+ ) = ||m -
= Recta determinada por A y C' en forma explicita:
5) 11 )
or+3y=11=0 = 3y= -6z —11 :>y:—§:c—§ == m:—g
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= Recta determinada por B y C en forma explicita:

@ Mediana trazada desde el vértice A al punto medio del
lado BC.
Las coordenadas del punto medio del lado son:

Mo <3+;—1)’ 1+é_2)> _ (1’_%)

Un vector director de la recta que sustenta la mediana es
— 1 7
AM = <1 — (~4),—3 - 3> - (5, —5) H(lO,—?)

Ecuacién de la mediana:

x+4 y—3 .
0 -7
@ Baricentro de un triangulo: punto de interseccion de las

medianas.

s Férmula demostrada en teoria:
—4+3—-13+1-2 2 2
G G|—=, =

s Punto de interseccién de dos medianas:

Mediana trazada desde C' al punto medio del lado AB. Las

1 I
coordenadas del punto medio son Map = <—§,2) y la !

ecuacién de la mediana: 8z —y +6 =0

Resolviendo el sistema formado por las ecuaciones de las
medianas:

8z —y=—6 2 2
nsn -G
Tz + 10y = 2 33

= Condicién de paralelismo en forma explicita: dos rectas son paralelas si tienen la misma

3
pendiente. La pendiente de la recta BC es m = 7 todas las rectas del haz tienen la misma pendiente:

3
Ecuacién del haz de rectas paralelas: ||y = —x +nVn € R

4
= Condicién de paralelismo en forma explicita: los coeficientes de x e y son proporcionales:
A B
4 —1; la ecuacién de la recta es 3z — 4y — 5 = O:
Az B

Ecuacién del haz de rectas paralelas:

3v—4y+ k=0, Vk e R
6

3(x —a) —4(y —b) =0, Y(a,b) coordenadas de un punto cualquiera del plano
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@ Si la recta es paralela al lado AC' entonces el vector director de
todas las paralelas es @ = (3,—5) y el punto es el vértice B(3,1)

x =3+ 3\
y=1-—5A

Ecuacién de la recta paralela: YAeR

PD:EIl ejercicio se puede realizar con GEOGEBRA y comprobar todos los resultados. Aplicacién de las TIC en
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