10-Des-11
@ (a) Razonar que la ecuacion x? + y? + 4z = 11y + 12 es una circunferencia y calcular las coordenadas del centro
y el radio.

2 2
2 11 11
22?4 dr— 11y — 12 =0 %(:Hz) —(2)2+<y—7> —<7> —12=0

2
2 11 121 2 11\2 185
(m—f—?) +<y—3> =4+ +12 = (sc+2> +(y——)
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11 /185 /185
La cénica es una circunferencia de centro C <2, ?> y radio R = + 40 = 5 O.
4‘ Razonamientos }7

(1) Completando cuadrados.
(b) Representar grdficamente la circunferencia.

(¢) Hallar los puntos de corte con los ejes de coordenadas.
e Eje de abscisas: y =0

2 11\2 185
<x+2> +<0—7) - — (z+2)? =16

—9 2.0
r42=44 —gp=-244 — " = (2,0)
Ty =6 = (—6,0)

e Eje de ordenadas: x =0

2 11\2 185 112 169
(0+2) +(-3) =7 = (-3)
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113 1 13 -1 —(0,-1 |

2 2 22 yo =12 = (0,12)

(d) Calcular la superficie del cuadrildtero cuyos vértices son los puntos de corte con los ejes.
e El cuadrildtero se descompone en CUATRO TRIANGULOS RECTANGULOS:
1-6 12-6 12-2 1-2
Scuadriltero = S1 + S2 + 53 + Sy = + + + =52 112
2 2 2 2
e El cuadrilatero se descompone en DOS TRIANGULOS:

8.1 12-8
Scuadrildtero = S1 + S2 = T +T =44+ 48 =52 u2



(e) Hallar las ecuaciones de las rectas tangentes a la circunferencia que son perpendiculares a la recta de ecuacion
r=2x+3y—5=0.

r=243y—5=0

Vs _

tan; = 3z — 2y + 17+

V205 _
=

—18 —16 /1 -12 -10 -8 —6 -1 -2 // 4 6 8 10 12
-2

e Condicién de perpendicularidad entre rectas: r L s < n,. = (2,3) Ln, = ng = (3,-2).
e Haz de rectas perpendiculares: 3x — 2y + k =0 Vk € R.

e Condicién de recta tangente a la circunferencia: d(C,tangente) = Radio de la circunferencia:

V185 - V13

tang =3z — 2y + 17 —

3-(-2)—2-YL 4kl
d(C, tangente) = R :>{ (=2) 2 + {: 185

= |-6—-11+k|=

32+ (—2)2 2 2
/2405 /2405
v/ 24 v/ 24
17+ k=—- 05 = k=17— 05
2 2
e Las ecuaciones de las recta tangentes son:

v/ 2405

tan; =3 — 2y + 17 + 5 =0
\/2405

tang = 3z — 2y + 17 — > =0




